Unendliche MBzlichkeit,
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Verschiedene Verwendung des Wortes "kitnnen" in den
Sttzen: "in dleser Richtung kPnnen 3 Dinge liegen"” und "in dieser Richtung
kSnnen unendlich viele Dinge liegen", Welchem Sinn, d.h. welohe Urammastik,
ktnnte nun 80 eine Ausdrucksweise haben? Man kinnte z,B. sagen: "in der na-
tirlichen Zahlenreihe 1, 2, 3, 4, ... kVnnen suf die "1" unendlich viele

Ziffern folgen "; das heisst dasselbe wie: "die Operation +1 darf immer
’

wieder (oder: ohne KEnde) gebrauoht werden., Wenn alsc %,B. Einer nach der

4iffer 100 dle Ziffer 100+l anschreibt, so hat er nach jener Regel das Recht

dazu, Dagegen hat es hier keinen Sinn, zu sagen: "wenn ee erlaubt ist unend-
lich viele Ziffern hinzuschreiben, 80 sohraiben wir unendlich viele Ziffern
hin (oder versuchen es)!" - Icoh wiirde/ den, der das sagt, darauf hinweisen,
68 night
dass "unendliohviele" nicht als Zahlwort gebraught ist; dass/in die Form
"ich schreibe n Ziffern" statt dem n eingesetzt werden darf. Dass also,was
ioh erlaube,nicht ist, e i n e Dbestimmte Anzahl von Ziffern hinzuschrei-
ben (n&mlich eine Anzahl,die etwa "unenilichviele" hiesse, denn so habe igh
keine der Ziffern genannt), sondern: dass man in dem Anschreiben von 4iffern
nach der gegebenen Regel soweit gehen darf, sls man will, wie weit das auch
sein mag, Ich darf damn natiirlich auch nicht sagen: "ich kann in dem An-
schreiben der Ziffern soweit gehn, als ich will, aber nicht bis zur Anzahl
Unendlich", well Jja von s0 einer Ziffer "Unendlich" gar ke ine Re -
de 18t (da ich keine solche eingefiihrt habe), "Es kinnen ....unendlich
viele Ziffern folgen" kdnnte also besser gesagt werden: "Es kinnen ....unend-
lich Ziffern folgen", "Unendlich" wird hier alsc adverbial gebraucht,
Analog, wenn icdh sage, eine Division erzeugt einen unendlichen Dezi-
malbruch, 80 gibt es nicht e i n Resultat der Dividion, das "unendlichen
Dezimalbruch” heisst, in dem Sinn, in welchem die Zahl 0,142 ein Resultat
von 1 : 7 1st, Die Division lisfert nicht als Endres ) € 1ne Dezi-
malzahl, oder eine Anzahl von Dezimalzahlen -~ vielmehr kann man nicht von

"ihrem Endresultat" reden; und sie liefert endlos Dezimalbriiche; nicht
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"ginen endlosen Dezimalbruch", "Endlos" wird adverblal gebraudht,

Denken wir uns nun folgenden Fall: Ich héitte eine besondere Art Wir-
fel konstruiert und wiirde nun voraussagen: "ich werde mit diesem Wiirfel die
Stellen von II wiirfeln"., Diese Aussage ist von anderer Form, als die schein-
bar analoge: "ich werde mit diesem Wiirfel die ersten 10 Stellen von II wiir-
feln"., Denn im zweiten Fall gibt es einen Satz "ich werde in einer Stunde
die ersten 10 Stellen von II gewiirfelt haben", wihrend dieser Satz unsinnig
(nioht falsch) wird, wenn ich in ihm statt "die ersten 10 Stellen" "die Stel-
len" setze., Wiirde ich nun sagen:"es ist mdglich, mit einem Wiirfel unendlich
oft zu wiirfeln", so kinnte das heissen "es ist Jede beliebige Anzahl von
Wirfefn mtglich, denkbar" und nidht, es sei eine bestimmte Anzahl von Wirfen
denkbar, die "unendlich" hiesse. "Unendlich oft" hiesse "beliebig oft", und
zu sagen: "wenn Du unendlioch oft wiirfeln kannst, so tue es", hiesse: "wenn
Du beliebig oft werfen kannst, so tue es”", (Diener: "Und wann pflegen der
Herr Baron zu speisen?" - Neuer Reicher: "Ioch speise, wann vornehme Herren
speisen", - Diener: "Vornehme Herren speisen zu verschiedenen Zeiten", =
N.R.: "So werde ich auch zu verschiedenen Zeiten gpeisen”",) Im Satz "es ist

jede beliebige Anzahl von Wirfen mbglich" kann "mbglich" soviel heissen wie

"logisoh mbglich" mitwxy ("denkbar") und dann ist der Satz // ist er // eine

Regel, kein Erfahrungssatz, und ven analoger Art, wie die Regel: "auf 1 kin=-
nen endlos Ziffern folgen", Wir k¥nnten ihn aber auch als eine Art Erfah-
rungssatz auffassen, eine Art Hypothese: dann aber wire er die Art Hypothese,
fiir welche keine Verifikation vorgesehen ist, aber eine Falsifikation, und
er wiire also ein Satz von andrer Art ('Satz' in einem andern Sinne) als der
Erfahrungssatz: "es sind mit diesem Wiirfel 3 Wiirfe mdglioh', Dieser - im
Gegensatz zu der R e ge 1 "es sind 3 Wirfe denkbar" - wiirde etwa sagen:
"der Wirfel wird nach 3 Wiirfen noch brauchbar sein"; die Hypothese "es sind
mit diesem Wiirfel unendlioh viele Wiirfe mtglich'wiirde sagen: "so oft man

auch wiirfelt, dieser Wiirfel wird nicht abgeniitzt werden", Dass dies Sttze
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von verschiedener Art sind, sieht man sehr klar, wenn man an den unsine
nigen Befehl "wiirfle unendlich oft" oder "wiirfle ad infinitum" denkt,
im Gegensatz zum sinnvollen: "wiirfle 3mal"™, Denn fir den Befehl ist

die Kontrolle seiner Ausfilhrung wesentlich,

Wenn wir sagen mSchten, die Unendlichkeit ist eine Eigenschaft der
Udglichkeit, nicht der Wirklichkeit, oder: das Wort "unendlich"™ gehire
immer zum Wort "miglich", und dergleichen, « so kommt das darauf hinaus,
zu sagen: das Wort "unendlich”™ sei immer ein Teil einer Re g e 1 ,

Wir whkhren uns gegen die Auffassung des Unendlichen, als einer unge~
heuern Grdgse, (Die wir merkwiirdigerweise ohne Schwierigkeit erfassen,
wihrend eine grosse endliche Zahl zu grosse sein kann, um von uns hinge-
schrieben zu werden, Gleichsam, als kinnten wir uns zwar durch die Reihe
der endlichen Zahlen nicht durcharbeiten, sber wohl von aussen herum
zum Unendlichen gelangen,)

Denken wir uns, wir erzéhlten Jjemandem: "gestern kaufte ich mir ein
Lineal mit unendlichem Kriimmungsradius", Aber hier kommt doch das Wort
"unendlich™ in einer Beschreibung der Wirklichkeit vor, - Aber ich kann
dogh nie die Erfahrung haben, die mich berechtigte zu sagen, dass das

Lineal wirklich den Radius unendlich hat, da der Raddius 100 °Ckp es ge-

wiss auch schon tut, - Wohl, aber dann kann ich eben auch nicht die Er-
fahrung haben, die mich berechtigt, zu sagen, das Lineal sel g e r a -
d e , Und die Worte "gerade" (oder ein andermal "parallel") und "unend-
lich" 8ind im g 1l e 1 chen Fall, Ich meine: Wenn das Wort "gerade",
oder "parallel%, oder "li&ngengleich", etc.etc, in einem Erfahrungssats
// in einer Beschreibung der Wirklichkeit // stehn darf, damn auch das
Wort "unendlich",

"Unendlich ist nur die Moglichkeit" heisst: " 'unendlich' ist ein Zu-

satz zu "usw,' ", Und soweit es dies ist, gehirt es in eine Regel, ein
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Gesetz, In die Beschreibung der Zrfshrung gehirt es nur soweit nicht,

als man unter "Erfahrung, die einem Gesetz entsmrioht"” eine endlose Rel-
he von Erfahrungen meint, - Das Wort "umendlich ist nur die MSgzlichkeit,
nicht die Wirklichkeit" ist irreleitend, Men kann sagen: "unendlich

ist h ie r nur die Mdglichkeit", - Und man fragt mit Recht: Was ist
denn an dieser Hypothese (vom Lauf des Kometen z,B,) unendlich? ist an
dieser Annshme, an diesem Gedanken, etwas ungeheuer gross?!

Denken wir uns, die Pee im Mérchen sagte: "Du wirst so viel Goldstilcke
erhalten, als Du Dir wiinscht,sber Du darfst nur einmal wilnschen", - Ist
ihr Versprechen nicht erfiillt, wemn ich kriege, was ich mir wiinsche?

Und #ar meine Wahl nicht unbeschrénkt? Wire der Fall nicht ein anderer
gewesen, wenn sie dem Betrag eine Grenze gesetzt hétte, - wie weit immer
sie sie auch gezogen hitte? // ....8ie die Grensze auch gezogen hitte? //

Kann ich nun nicht sagen: die Freiheit, die mir dle Fee gelsssen hat,
war unendlich? Und ist damit nicht eine Wirklichkeit beschrieben? - Wenn
nun Riner sagt: "Nein, die Preiheit der Wahl ist nur eine Miglichkeit",
so vermengt er dle Aussage: dass mir die Pee eine umendliche Freihelt
gelagssen hat, - welche // welches // keine Regel der Gremmatik ist =,
mit der Regel, die mir erlaubt, in Uebereinstimmung mit dem Versprechen
der Fee eine beliebige Zahl von Goldstiicken zu nennen,

Man ktnnte das auch so sagen: Wenn der Begriff der Unendlichkeit in
der Beschreibung der Realitéit angewendet wird, so ist in solchen Be-
schreibungen nicht von 'unendlichen Linealen' die Rede, sondern etwa von
Linealen mit unendlichem Krilmmungsradius; und nicht von 'unendlich vie-
len Goldstiicken', sondern etwa von der unendlichen Freiheit, die mir Ei-
ner légsst, mir Goldstiicke zu wilnschen,

Wenn wir sagen: "die lidglichkeit der Bildung von Dezimalstellen in
der Division 1 : 3 4st unendlich", so stellen wir damit keine Naturtat-

gsache fest, sondern geben eine Regel des Kalkiils, Sage ich aber: "ich
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lasse Dir die unendliche Freihelt, so viele Stellen zu bilden, als Du
willst, ich werde Dich nicht hindern", so stelle ich damit nicht die Re-
gel eines Kalkills auf, sondern mache eine Vorhersage, "Ja, sber doch

nur als Beschreibung einer Moglichkeit", -~ Nein, einer Wirklichkeit!
aber nat Urlioch nicht der von "unendlich vikelen Stellen"; deas
wiire doch gerade der grammatische Pehler // der Unsinn //, den wir ver-
meiden miissen,

Und e8 bleibt natilrlich in diesen Erfahrungssétzen "unendlich" die
Eigenach aft einer Regel, wenn man es 80 susdriicken will, und das heisst
nichts anderes, als dass es auch hier durch "u,s,w, ad inf," wiederge~
geben werden kann; und zugleich ist das auch alles, was damit gemeint

ist, wenn man sagt: die Unendlichkeit sei ein Priadikat der Mdglichkeit.

Angenommen, in einem Spiel lautete eine Spielregel: "Man schreibe
einen Bruch auf, der zwischen 0 und 1 liegt"; - ist diese Regel nicht
Ranz verstéindlichy braucht hier eine Einschrinkung gegeben zu werden?

(oder die Regel:"Man schreibe eine Zahl auf, dle grisser als 100 ist",)

Die Grammatik kamn ihre Regeln nicht auf gut Glick allgemein sus-

Sprechen (d,h, sie offen lassen),

Denken wir uns ein Damespiel, in dem es erlaubt wére, ein beliebdig
grosses Brett zu verwenden, ich meine ein Brett mit einer beliebip gros~
gen Anzahl von FPeldermn (also 64, 81, 100 ete,). D.,h, natiirlich nicht
"es 18t erlaubt, ein Brett mit unendlich vielen Feldern zu verwenden,

Wir kinnten dieses Spiel nicht gut ein unendliches nennen,

Die Miglichkeit entspricht immer einer Erlaubnis in den grammatischen
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Spielregeln,
Dem, was man unendliche Moglichkeit nennt, entsmicht etwas, was men
eine unendliche Erlaubnis nennen kénnte, Und das ist natiirlich nicht

die Erlaubnis, etwas Unendliches zu tun,

Die unendliche Teilbarkeit besteht darin, dass jede beliebige endli-
che Anzahl von Teilen denmkbar i1st (aber kelne unendliche),

Wenu man sagt: "der Raum ist unendlich teilbar", so heisst das ei-
gentlich: der Raum besteht nicht aus einzelnen Dingen (Teilen), Die un-
endliche Teilbarkeit bedeutet in gewissem Sinne, dass der Raum nicht

teilbar ist, dass eine Teilung 1 h n nicht tangiert, Dass er damit

nichts zu tun hat: E r besteht nicht aus Teilien, Er sagt gleichsan WX

gur Realitsit: Du kemnst in mir machen, was Du willst, (Du kennst in mir
80 oft geteilt sein, als Du willst,)

Der Raum gibt der Wirklichkeit eine unendliche Gelegenheit der Telie

lung .

(Und darum steht in der ersten Klammer vom "(n):(Enx).fx" nur e in
Buchstabe, Offenbar nur eine Gelegenheit, nichts anderes, - Wir denken

zu wenie daran, dass das Zeichen wirklich nicht mehr bedeuten kann, als

es ist, //

nnpie Zedit erscheint uns essentiell als unendliche ldglich-
keit , Und zwar, offenbar, unendlich nach dem, was wir iber ihre Struktur

wissen,"" D,h, unendlich, nach ihrer Grammatik,

Die Grammatik i1st nicht unendlich kompliziert, weil sie die endlose

Bildung von Zahlzeichen zulésst,

Ts-215b,19



die Ziige des Zelchens hinzuweisen, die uns eben zur Annshme dieser mma
unendlichen Mdglichkeit filhren, besser: aus denen wir diese unendliche
MSgliohkeit ersehen, Das heisst (nur), das Tatséchliche des Zeichens
muss genigen, und nicht die Udglichkeiten des Zeichens in Betracht kom-
men, die sich nur wieder in einer Beschreibung von Zeichen zeigen kinne
ten, %5 muss also in dem Zeichen "/1, x, X+1/" - dem Ausdruck der Bil-

dungsregel - schon alles enthalten sein, Ich darf mit der unend lichen

MSg1lichkeit nicht wieder ein mythisches Hlement in dle Logik // Grammatik/

einfilhren, Beschreibt man den Vorgangder Division 1,0 : 8 g 0,9
1 s der gu

dem Quotienten 0,3 und dem Rest 1 filhrt, so muss in dieser Beschreibung
schon die unendliche lMdglichkeit der Fortsetzung mit immer dem gleichen
Erfolg liegen, denn etwas Anderes ist uns ja nicht gegeben, wenn wir
sehen, "dass es immer so weiter gehen muss",

Und wenn wir die "unendliche MOglichkeit der Fortsetzunz sehen", so
ktmnen wir doch nichts sehen, was nicht beschrieben ist, wenn wir eben

das Zeichen beschreiben, was wir sehen,
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